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Definice:

Primitivni funkce

Jsou dany funkcé (x), f (x) definované na otéeném intervald. Jestlize pro viechna
x0J platiF'(x) = f(x), iikame, Ze funkce (x) je primitivni funkce k funkcif (x) na
otevenem intervalud.

Pro oznaeni primitivni funkce pouzivame zapfsf (x)dx = F(x) +c, kde f (x) nazyvame

integrafem, symbo! integra&nim znakemg integrani konstantadx slouzi k odliSeni
integrani proménnéx od pipadnych parametr Uréeni primitivni funkceF(x)+ C hazyvame
také integraci funkce (x). j f(x)dx se také nazyva netity integral.

Zé&kladni vzorce pro deni primitivnich funkci:

vzorec interval
1. fodx=c OxOR
2. Idx:x+c OxOR
3. et : -{-
jx“dx:X e Ox0(0;0),nOR-{-1}
n+1
* J.ldx:Inx+c Ox0(0:0)
X
> [Lax=In(x+c x0(=e:0)
X
6. Iexdx=ex+c OO (= 00 0)
7. [a- & L. Ox0(-w;0),a>0,a#1
Ina
8. Icosxdx-smx+c Ox 0 (= o0; 00)
9. jsinxdx:—cosx+c Ox 0 (= o0; o0)
10. j 12 dx=tgx+c Ox 0O ( Ty —+knj kOZ
CO<” X 2 2
11. ISi:zde:_coth+c Ox O (k7 7+ krr), k 0 Z

Véty o integraci
Funkce f, g maji primitivni funkce na interval(a, b), c,,C, R, potom plati na intervalu

(a,b):

I[clfl(x)+czf (x)]ox = CI dx+cjf
[ 09+ g(x)]ox = [ £ (x)ax + [ g(x)d
j[f(x) g(x)Jdx = j X)alx - jg

jcf dx—c[j
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Resené piiklady:

Priklad 1.
Oweite platnost vztahl.j 12 dx =tgx + ¢ (primitivni funkci derivujeme)
COS<” X
' (sinx , _ cosx[tosx +sinx[$inx _ cos x+sin® X 1
(tgx+c) =| == +c' = - _
COSX CO< X cos X cos’ X
Priklad 2.

J’(eX +sinx)dx = jexdx+jsinxdx =e" —Ccosx+cC

J‘(eX + cosx)dx = jexdx + jcosxdx =e* +sinx+c

Priklad 3.

N

X

a* x a*

a”* 1 2
a* 1+ — [dx=|a*dx+ dx = + +c= -——+cproa>0azlx>0
I EE lxsj I j,lxs Ina _1 Ina /x g -
2

Priklad 4.
4x* +3ax -1 4 3a 1 3a 1
dex:j;dx+j?dx—jgdx=4In|><]—7+§+c pro

x 0(0; + o) nebox 0 (— ;0)

Piiklad 5.

jtgzxdx=j 1

co<? X

sin® x 1-co< X
2 dx ZI 2
cos? x cos? x

DXD(—]—ZT+ k7r,7—27+ knj,kDZ

dx:I dx—jdx=tgx—x+c pro

Piiklad 6.
= S 11
6 6
jﬁx5dx=X rc=2+c= +¢ pro Ox 0 (0; + )
5 11
—+1 f—
6
Piiklad 7.
4 7
1 4 3" 3 &/’
ijdx=jxD<3dx=jx3dx: X +c:X—+c=3 X e
4 7 7
+1 —
3
Priklad 8.
Cain 9 ein?
J‘C(_)szzxdx=jcog)f Zsm de=j1?$dx:j _12 dx—Zjdx:—cotgx—2x+c pro
sin® x sin‘ x sin® x sin® x

Ox O (k77 77+ krr), k 0 Z
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Piiklad 9.
3, 2
dx j dx I 3 X ? X ? 2
J' = =| X 2dx= +c= +c=——=+cprox>0
1
Priklad 10.

.[ COS2X dx:ICOSZX_SinZX _.[ 1 dx—j 1

5 dx = >—dx =—-cotgx—tgx+c pro
CO<” X[SIn® X COs” X

co<? x[sin? x sin® x
n

Xz k—
2
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