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Určitý integrál 

Definice: 
Primitivní funkce 
Jsou dány funkce ( ) ( )xfxF  ,  definované na uzavřeném intervalu ba  ; . Jestliže pro všechna 

( ) ( )xfxFbax =′∈  platí  ; , přičemž derivací funkce F  v bodě a rozumíme derivaci v bodě a 

zprava a derivaci funkce F  v bodě b derivaci v bodě b zleva, říkáme, že funkce ( )xF  je 

primitivní funkce k funkci ( )xf  na uzavřeném intervalu ba  ; . 

Nechť F  je primitivní funkce k funkci f v intervalu ba  ; . Rozdíl ( ) ( )aFbF −  funkčních 

hodnot funkce F  v libovolných bodech tohoto intervalu se nazývá určitý integrál funkce f 

v mezích od a do b a označuje se ( )∫
b

a

dxxf . 

Platí tedy: ( ) ( )[ ] ( ) ( )aFbFxFdxxf
b

a

b

a

−==∫ . 

Věty o integraci určitého integrálu: 
Nechť 21, ff jsou spojité funkce v intervalu ba  ; , ccc ,, 21  jsou libovolné reálné konstanty. Pak 

platí: 

( ) ( )[ ] ( ) ( )dxxfcdxxfcdxxfcxfc
b

a

b

a

b

a
∫∫∫ ⋅+⋅=+ 22112211  

( )[ ] ( ) ( )∫∫∫ +=+
b

a

b

a

b

a

dxxgdxxfdxxgxf )(  

( ) ( )∫∫ ⋅=
b

a

b

a

dxxfcdxxcf  

Je-li funkce spojitá a nezáporná v intervalu ba  ; , pak platí: 

( )∫ ≥
b

a

dxxf 0  

Jsou-li funkce f, g spojité v intervalu ba  ;  a je-li ( ) ( )xgxf ≥ , pak platí: 

( ) ( )∫ ∫≥
b

a

b

a

dxxgdxxf  

Při záměně mezí určitého integrálu se mění znaménko určitého integrálu: 

( ) ( )∫ ∫−=
b

a

a

b

dxxfdxxf  

Je-li funkce f spojitá na intervalu ba  ; , který obsahuje body a, b, c, pak platí: 

( ) ( ) ( )∫ ∫ ∫+=
b

a

c

a

b

c

dxxfdxxfdxxf  
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Řešené p říklady: 

Příklad 1. 
Vypočtěte integrály: 

[ ] definováno není ln
1 1
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0

−=∫ xdx
x
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Příklad 2. 
Vypočtěte integrály: 

[ ] ( ) 10cos
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Příklad 3. 
Vypočtěte integrály: 

( )[ ] 11ln101ln
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Příklad 4. 
Vypočtěte integrály: 

[ ] 1sincos
2
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0 ==∫
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[ ] [ ] ( ) 03sin0sin0sin3sinsinsincoscos 0
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