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Sinová věta – Ž1 

Sinová věta 

V úlohách na trojúhelníky nebudou vždy pouze trojúhelníky pravoúhlé. Proto nebudeme schopni 
dopočítat všechny zbývající strany a úhly. Budeme muset začít využívat věty, které platí 
v obecném trojúhelníku. (Samozřejmě i v pravoúhlém.) 

Sinová věta: 

Pro každý trojúhelník ABC, jehož vnitřní úhly mají velikost α, β, γ a strany délky a, b, c platí: 

sin sin sin

a b c

α β γ
= = . 

 POZOR! Při použití sinové věty je nutno uvážit možnost dvou řešení a rozhodnout na základě 

trojúhelníkové nerovnosti a věty o součtu vnitřních úhlů v trojúhelníku o počtu řešení. 

Cvičení 1. (pro pokročilé) 

Proveďte důkaz sinové věty ve tvaru 
sin sin

a b

α β
= . 

Máme ostroúhlý trojúhelník ABC. Sestrojíme výšku vc, její patu označíme C0. Vzniknou dva 
další trojúhelníky – ACC0 (modrý) a BCC0 (zelený) oba pravoúhlé. 

V obou trojúhelnících vyjádříme velikost výšky vc. 

Trojúhelník ACC0: sin sinc

c

v
v b

b
α α= ⇒ = ⋅  

Trojúhelník BCC0: sin sinc

c

v
v a

a
β β= ⇒ = ⋅  

Oba výrazy pro vc se musejí rovnat: 
sin sin

c
v b aα β= ⋅ = ⋅ . Po vydělení výrazem 

sin sinα β⋅ získáváme: 
sin sin

a b

α β
= , což jsme 

měli dokázat. 

Důkaz pro pravoúhlý trojúhelník a tupoúhlý 
trojúhelník je již obdobný. (Je možné si udělat též jako cvičení.) 

Poznámka: 

Při formulaci sinové věty se také můžeme zcela obejít bez pojmenovávání stran, úhlů nebo 
vrcholů. Například sinová věta může být vyslovena takto: 
Pro každý trojúhelník platí, že poměr strany a sinu protějšího úhlu je vždy stejný. 

Poznámka: 

V dalších výpočtech budeme všechny úhly vyjadřovat s přesností na minuty, délky s přesností na 
dvě desetinná čísla (pokud to bude nutné) a při výpočtech budeme přednostně používat hodnoty 
(pokud je to možné) ze zadání. 

b 

A B 

C 

a 

C0 

vc 

α β 

γ 

· 
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Cvičení 2. 

Urči zbývající strany a úhly v trojúhelníku ABC, je-li dáno: a = 10, β = 100°, γ = 50°. 
Nejdříve určíme úhel α  (potřebujeme úhel proti straně a). 

( )180 180α β γ α β γ+ + = °⇒ = ° − +  

( ) ( )180 180 100 50 30α β γ= ° − + = ° − ° + ° = °  

Teď použijeme sinovou větu: 
sin

sin sin sin

a b
b a

β

α β α
= ⇒ = ⋅  

sin sin100
10 19,7

sin sin 30
b a

β

α

°
= ⋅ = ⋅ =

°
 

sin

sin sin sin

a c
c a

γ

α γ α
= ⇒ = ⋅  

sin sin 50
10 15,32

sin sin 30
c a

γ

α

°
= ⋅ = ⋅ =

°
 

V trojúhelníku ABC platí: a = 10, b = 19,7, c = 15,32, α = 30°, β = 100°, γ = 50°. 

Příklad 1. 

Urči zbývající strany a úhly v trojúhelníku ABC, je-li dáno: b = 51,23, α = 61°28', γ = 8°13'. 
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Cvičení 3. 

Urči zbývající strany a úhly v trojúhelníku ABC, je-li dáno: a = 6,1, b = 7,2, α = 55°. 
Nejdříve určíme úhel β  (potřebujeme úhel proti straně b). 

sin sin
sin sin

a b b

a
β α

α β
= ⇒ = ⋅  

7,2
sin sin sin 55 0,9669

6,1

b

a
β α= ⋅ = ⋅ ° =  

Úhly s touto hodnotou sinu existují dva! 

1 75 13β ′= °  2 1180 180 75 13 104 47β β ′ ′= ° − = ° − ° = °  

Dopočítáme úhel γ Dopočítáme úhel γ 

( )180 180α β λ γ α β+ + = °⇒ = ° − +  ( )180 180α β λ γ α β+ + = °⇒ = ° − +  

( )1 180 55 75 13 49 47γ ′ ′= ° − ° + ° = °  ( )2 180 55 104 47 20 13γ ′ ′= ° − ° + ° = °  

Sinovou větou vypočteme c1: Sinovou větou vypočteme c2: 
sin

sin sin sin

a c
c a

γ

α γ α
= ⇒ = ⋅  

sin

sin sin sin

a c
c a

γ

α γ α
= ⇒ = ⋅  

1
1

sin sin 49 47
6,1 5,69

sin sin 55
c a

γ

α

′°
= ⋅ = ⋅ =

°
 2

2

sin sin 20 13
6,1 2,57

sin sin 55
c a

γ

α

°
= ⋅ = ⋅ =

°
 

Příklad má dvě řešení:  
1) a = 6,1, b = 7,2, c1 = 5,69, α = 55°, β1 = 75°13' γ1 = 49°47'. 
2) a = 6,1, b = 7,2, c2 = 2,57, α = 55°, β2 = 104°47' γ1 = 20°13'. 

Příklad 2. 

Řešte trojúhelník ABC, je-li dáno (pozn. „řešit trojúhelník“ znamená vypočítat zbývající strany a 
úhly): 
a) b = 3 dm, β = 60°, γ = 72° 
b) b = 5,7 m, α = 27°50', β = 39,5° 
c) a = 36,6 cm, b = 25,2 cm, α = 121°20' 
d) b = 47 mm, c = 52,4 mm, γ = 49°54' 
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