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Sinovd véta — Z1

Sinova véta
V tlohéch na trojihelniky nebudou vZdy pouze trojuhelniky pravouhlé. Proto nebudeme schopni

dopocitat vSechny zbyvajici strany a uhly. Budeme muset zacit vyuZivat véty, které plati
v obecném trojuhelniku. (Samoziejmé i v pravoihlém.)

Sinova véta:
Pro kazdy trojihelnik ABC, jehoZ vnitini dhly maji velikost &, S, ya strany délky a, b, ¢ plati:
a b c

sin@ sinf siny

POZOR! Pii pouziti sinové véty je nutno uvazit moznost dvou reSeni a rozhodnout na zakladé
trojihelnikové nerovnosti a véty o souctu vnitinich ihli v trojihelniku o poctu feseni.

Cviceni 1. (pro pokrocilé)

Proved'te diikaz sinové véty ve tvaru ‘a = _b .

sing  sin
Méme ostrouhly trojihelnik ABC. Sestrojime vysku v,, jeji patu ozna¢ime Cy. Vzniknou dva
dalsi trojihelniky — ACCy (modry) a BCCy (zeleny) oba pravouhlé.

V obou trojuhelnicich vyjadiime velikost vysky v..

Trojuhelnik ACCy: sinor = % =V, =sina-b

Trojuhelnik BCCy: sin = Yoo, v.=sinf-a
a

Oba vyrazy pro v, se museji rovnat:
v, =sina-b=sin f-a. Po vydéleni vyrazem
a b

sin & - sin f ziskdvime: —— =——, coZ jsme
sin  sin

méli dokazat. A

Dtikaz pro pravouhly trojihelnik a tupodhly
trojihelnik je jiz obdobny. (Je moZné si ud¢€lat téz jako cviceni.)

Poznamka:

Pti formulaci sinové véty se také miiZeme zcela obejit bez pojmenovavani stran, thli nebo
vrcholii. Naptiklad sinova véta miiZze byt vyslovena takto:
Pro kazdy trojihelnik plati, Ze pom¢r strany a sinu protéjSiho dhlu je vzdy stejny.

Poznamka:

V dalSich vypoctech budeme vSechny thly vyjadfovat s pfesnosti na minuty, délky s pfesnosti na
dvé¢ desetinnd ¢isla (pokud to bude nutné) a pii vypoctech budeme ptfednostné pouzivat hodnoty
(pokud je to moZné) ze zaddani.
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Cviceni 2.

Ur¢i zbyvajici strany a thly v trojihelniku ABC, je-li ddno: a = 10, = 100°, = 50°.
Nejdiive urc¢ime thel & (potfebujeme thel proti stran¢ a).

a+f+y=180°= a=180°—(S+7)

a=180°—(B+y)=180°—(100°+50°)=30°

Ted’ pouzijeme sinovou vétu:

'a _ 'b :b:S%n’B-a

sing  sin sin o

pSinf ., snl00° Lo g7
sin o sin 30°

.a _ .c chS}ny‘a

sin@  siny sin

c=SIY SIS0 6 15,30
sin @ sin 30°

V trojihelniku ABC plati: a = 10, b = 19,7, ¢ = 15,32, &= 30°, 8= 100°, y= 50°.

Priklad 1.
Ur¢i zbyvajici strany a dhly v trojuhelniku ABC, je-li dano: b = 51,23, a= 61°28', y=8°13".
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Cviceni 3.
Ur¢i zbyvajici strany a thly v trojihelniku ABC, je-li ddno: a = 6,1, b =7,2, = 55°.
Nejdiive ur¢ime dhel S (potiebujeme thel proti strané b).

a

b : b .
—— =——=sinf=—-sina
sina  sin a

sinﬁzé'sinazg-siHST:0,9669

a >
Uhly s touto hodnotou sinu existuji dva!

b =75°1% S, =180°— 5, =180°—75°13 =104°47
Dopocitame thel y Dopocitame thel y
a+f+A=180°= y=180°—(a+p) a+f+A=180°= y=180°—(a+p)
7, =180°—(55°+75°13") = 49°47 ¥, =180°—(55°+104°47") = 20°13’
Sinovou vétou vypocteme ci: Sinovou vétou vypocteme cs:

a c sin ¥ a c sin ¥

—=——=c=—"—"a —=——=c=—"—"a
sina  siny sin o sina  siny sin o

_ s1'n7/l = sm'49 47 6.1=5.69 ¢, = 51'n Y, = 5111'20 1%-6,1=2,57

sina sin 55° sina sin 55°

Piiklad ma dve€ feSeni:
Da=6,1,b=72,c1=5,69, a=55° 1 =75°13" 1 =49°47".
2)a=6,1,b=172,c,=2,57, a=55°, [ = 104°47" 1 =20°13".

Priklad 2.

Reste trojiihelnik ABC, je-li ddno (pozn. ,.fesit trojihelnik* znamena vypo&itat zbyvajici strany a
uhly):

a)b=3dm, f=60°, y=172°

b) b =5,7m, a=27°50", f=39,5°

c)a=36,6cm, b=252cm, a=121°20'

d) b =47 mm, ¢ = 52,4 mm, y=49°54'
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