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PL4/Z,U 

 

Inverzní  funkce - teorie 
 

 

Je-li funkce f  prostá v celém definičním oboru ( )fD  a má obor hodnot ( )fH , 

pak k ní existuje funkce inverzní , která  každému ( )fHy ∈  přiřazuje právě to číslo ( )fDx ∈ , 

pro které je ( ) yxf = . Tuto funkci označujeme 1−f  a platí pro ni : ( ) ( )1−
= fHfD  a 

( ) ( )1−
= fDfH . 

Sestrojíme-li oba grafy v téže soustavě souřadnic, jsou osově souměrné podle přímky o rovnici 

xy = , tedy podle osy souměrnosti I. a  III. kvadrantu. 

Je-li tedy funkce f  určena dvojicemi [ ]yx, , pak  k ní inverzní funkce 1−f  je určena dvojicemi 

[ ]xy, .  
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Ukázkové úlohy  

   

Příklad 1. 

 

Je dána funkce 12: −= xyf . Rozhodněte, zda k ní existuje inverzní funkce, pokud ano, určete 

její rovnici a sestrojte grafy obou funkcí. 

 

 

Řešení: 

 

Funkce f  je lineární a je tedy prostá, jejím grafem je přímka, funkce je rostoucí vzhledem k 

2=a .  

Je splněn předpoklad pro existenci inverzní funkce, a proto inverzní funkce k funkci f  

existuje. 

 

 

Postup nalezení rovnice pro inverzní funkci :  

 

1) v rovnici formálně zaměníme x  a y  

2) vyjádříme z nové rovnice y , čímž získáme rovnici pro inverzní funkci 1−
f  

 

12: −= xyf  

 

     12 −= yx  

 

2

1

2

1
:

1
+=

−
xyf  

 

Vzhledem k tomu,že definiční obor i obor hodnot funkce f  je R , není záměna těchto množin 

inverzí patrná. 
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PL4/Z,U 

 

Příklad 2. 

 

Je dána funkce [ ]{ [ ] [ ] }4,3,3,2,2,1:f . Určete inverzní funkci. 

 

Řešení: 

 

Funkce f  je prostá, její ( ) { }3,2,1=fD , ( ) { }4,3,2=fH . 

Existuje k ní inverzní funkce [ ] [ ] [ ]{ }3,4,2,3,1,2:1−f , ( ) { }4,3,21
=

−fD , ( ) { }3,2,1=fH . 

 

       

 

 

 

Příklad 3. 

 

Určete inverzní funkci k funkci 13: −= xyf , je-li ( ) 3,1=fD . 

 

 

Řešení: 
 

 

 

Určíme obor hodnot výpočtem −y ových souřadnic: 2131 =−=⇒= yx  

                                                                                     8193 =−=⇒= yx  

tedy obor hodnot funkce f je  ( ) 8,2=fH  

 

                     

 

Funkce f  je lineární, tj. prostá, rostoucí⇒ existuje k ní inverzní funkce 1−f . 

Její rovnice je 
3

1

3

1
+= xy . 

 

Definiční obor  původní funkce se stává oborem hodnot inverzní funkce, obor hodnot  

se stává definičním oborem tj. ( ) 8,21
=

−
fD  a ( ) 3,11

=
−

fH  
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