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Inverzni funkce - teorie

Je-li funkce f prosta v celém defini¢nim oboru D(f) a ma obor hodnot H(f),

pak k ni existuje funkce inverzni , ktera kazdému ye H(f) piifazuje pravé to &islo xe D(f),
pro které je f(x)=y. Tuto funkci oznadujeme f~' aplati proni: D(f)= H(f ‘1) a
H(f)=D(f ™).

Sestrojime-1i oba grafy v téZe soustavé soufadnic, jsou osové soumérné podle ptimky o rovnici
y = x, tedy podle osy soumérnosti I. a III. kvadrantu.

Je-li tedy funkce f urcena dvojicemi [x, y], pak k nf inverzni funkce f~' je uréena dvojicemi
[v.x].

H( ) 1

H(f) =D 1) +
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Ukazkoveé ulohy

Priklad 1.

Je dana funkce f :y=2x—1.Rozhodnéte, zda k ni existuje inverzni funkce, pokud ano, urcete
jeji rovnici a sestrojte grafy obou funkci.

ReSeni:
Funkce f je linearni a je tedy prosta, jejim grafem je piimka, funkce je rostouci vzhledem k
a=2.

Je splnén predpoklad pro existenci inverzni funkce, a proto inverzni funkce k funkci f
existuje.

Postup nalezeni rovnice pro inverzni funkci :

1) vrovnici formdln€ zaménime x a y

2) vyjadifme z nové rovnice y, &imz ziskdme rovnici pro inverzni funkci f

fiy=2x-1
x=2y-1

1 1
Tiy=—x+—
foiy=gats

Vzhledem k tomu,Ze defini¢ni obor i obor hodnot funkce f je R, neni zdména téchto mnozin
inverzi patrna.
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Priklad 2.
Je dana funkce f :{[1,2], [2,3], [3,4] }. Uréete inverzni funkci.
ReSeni:

Funkce f je prostd, jeji D(f)=11,2,3}, H(f)=1{2,3,4}.
Existuje k ni inverzni funkce £~ :{2.1][3.2)[4.3]}, D(f')={2.3.4}, H(f)=1{1.2.3}.

Priklad 3.

Uréete inverznf funkci k funkei f : y =3x—1, je-li D(f)=(13).

ReSeni:

Urc¢ime obor hodnot vypoc¢tem y —ovych soufadnic: x=1=y=3-1=2
x=3=>y=9-1=8
tedy obor hodnot funkce f je H(f)= <2,8>

Funkce f je linedrni, tj. prostd, rostouci = existuje k ni inverzni funkce f~'.

1
Jeji rovnice je y=—x+—.
) ey 3 3

Defini¢ni obor puvodni funkce se stivd oborem hodnot inverzni funkce, obor hodnot
se stavd defini¢nfm oborem . D(f)=(2.8) a H(f™)=(13)
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